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Progresii

1. Progresii aritmetice

Definitia. Se numeste progresie aritmetica un sir de numere a,, a,, as, ...,d,, ... in care
fiecare termen, incepand cu a,, se obtine din cel precedent prin adaugarea unui numar
constant numit ratia progresiei. Se noteaza +aj, a,, as, ...A,, ...
Daca a, este primul termen, a, cel de-al n-lea termen (termenul general), r ratia, n
numarul termenilor si .S, suma celor # termeni, atunci avem:

a,=a,,+r,n>2 definitie

a,=a,+(n—-1)r,n>2  termenul general

a +a
_ “k-1 k+1
==t k>2

a 5 media aritmetica
r=ag, —a;,k=1 obtinerea ratiei
(a;+a,)n 2a; +(n—1)r
_ _ 9 1
Si=aytay+ .. +a, S,=-—--"—,8,= 5 n

Termenii echidistanti de extremi. Intr-o progresie aritmetici suma termenilor echidistanti
de extremi este egald cu suma termenilor extremi: a; + a,.4+; = a; + a,.

Observatie. Daca numarul termenilor este impar (n = 2m + 1), atunci exista un termen in
mijloc, a1, astfel incat 2a,, 1 = a; + azp+1.

Conditia necesard si suficientd pentru ca trei termeni a,b,c, luate in aceastd ordine, sa
formeze o progresie aritmetica, este sa avem 2b = a + c.

2. Progresii geometrice
Definitia. Se numeste progresie geometricd un sir de numere by,b,,bs,...,b,,... in care
fiecare termen, incepand cu b,, se obtine din cel precedent prin inmultirea acestuia cu un

acelasi numir g (g#0) numit ratie. Se noteazd — by,b,,bs,...b,,...

Daca b, este primul termen, b, cel de-al n-lea termen (termenul general), g ratia, n
numarul termenilor si1.S, suma celor n termeni, atunci avem:

b,=qb,., n>2 definitie
b,=bq"", n>2 termenul general

b : .
g=-" k>1 obtinerea ratiei

by
by =\by_1 by, k=2 media geometricd
n p— J—
Sy=by byt by Sy =i L) s, =T
q-1 I-¢
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Termeni echidistanti de extremi. Intr-o progresie geometrica, produsul a doi
termeni echidistanti de extremi este egal cu produsul termenilor extremi:
bpbn—p+1 = b]bn.
Observatie. Daca numarul termenilor este impar (n=2m+ 1) atunci existd un termen

la mijloc, by, astfel incat b2,

:blb2m+l'
Conditia necesara si suficientd ca trei numere a,b,c, luate in aceastd ordine, sa

. o~ ~ 2
formeze o progresie geometrica este sa avem b = ac.
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Probleme propuse
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Sa se determine al zecelea termen al sirului 1, 7, 13, 19, ....

Sa se calculeze suma primilor 5 termeni ai unei progresii aritmetice (a,),>1, stiind ca a;
=1 sia, =3.

Sa se determine al patrulea termen al unei progresii geometrice, stiind ca ratia este egala

cu %si primul termen este 27.

9 1 1 1

Sa se calculeze suma 1+ —+—+—+—.
3 3 3 3

Sa se determine numarul real x, stiind ca x—3, 4, x+3 sunt trei termeni consecutivi ai
unei progresii aritmetice.
Sa se calculeze suma 1+3+5+...+19 .
Se considera progresia aritmetica (a,),>; in care a; = 5 s1 ag =11. Sa se calculeze ay .
Sa se calculeze suma 1+2+2%+2°+.. +27.
Se considera progresia aritmetica (a,),>; in care a; =1si as =13. Sa se calculeze a9 .
Sa se determine ratia unei progresii aritmetice (a,),s1 , stiind ¢d a;g—a,=16 .
Se considera progresia aritmetica (a,),s , in care a; =2 si a, =4 . Sa se calculeze suma
primilor 10 termeni ai progresiei.
Se considera progresia geometrica (b,), > in care b; =2 si b, = 6 . Sa se calculeze bs.
Sa se determine numarul real x , stiind ca sirul 1, 2x +1, 9,13,... este progresie
aritmetica.
Se considera progresia aritmetica (a,),>; in care a; = 6 si @, = 5. Sa se calculeze a;.
Se considera progresia aritmetica (a,),>; in care a, = 5 si » = 3. Sa se calculeze ag.
Se considera progresia geometrica (b,),>; in care b; =1 s1 b, = 3. Sa se calculeze b, .
Se considera progresia aritmetica (a,),>; in care a; = 7 si a; = 37. Sa se calculeze suma
primilor zece termeni ai progresiei.
Se considera progresia aritmetica (a,),>; in care a; = 3 si az = 7. Sa se calculeze suma
primilor 10 termeni ai progresiei.
Sa se calculeze suma 1+11+214+31+...+111 .
Sa se determine numarul real x stiind ca numerele x + 1, 2x — 3 si x — 3 sunt termini
consecutivi ai unei progresii aritmetice.
Sa se determine suma primilor 6 termeni ai progresiei aritmetice (a,),>1, in care a; = 2 si
a) = 5.
Sa se determine valorile reale ale numarului x stiind ca numerele 5 — x; x + 7 s1 3x +11
sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice.
Sa se determine primul termen al unei progresii aritmetice cu ratia 4, stiind ca suma
primilor doi termenti este 10.
Intr-o progresie geometrica, al doilea termen este 3 si raportul dintre primul si al

| : : -
patrulea termen este I Sa se determine primul termen al progresiei.
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Sa se determine suma primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, stiind c¢a suma

primilor doi termeni ai progresiei este egala cu 8, iar diferenta dintre al doilea termen si
primul termen este egala cu 4.

Sa se calculeze al cincilea termen al unei progresii aritmetice, stiind ca primul termen al
progresiei este 7 si al doilea termen este 9.

Sa se determine ratia progresiei geometrice (b,),1, stiind ca b, = 3 si b,—b1=3.

Sa se determine numarul real x, stiind ca sirul 1, x, x+ 2, 7,... este progresie aritmetica.

Sa se determine x€R, stiind ca numerele x—1, x+1 si 2x —1 sunt termeni consecutivi ai

unei progresii aritmetice.

Se considera functia f:R—R, f{x) = —2x+3. Sa se arate ca numerele f{(1), f0) si f(—3)
sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice.

Sa se determine al patrulea termen al unei progresii geometrice care are primul termen

egal cu 16 si ratia %

Sa se determine termenul al patrulea al unei progresii aritmetice, stiind ca primul termen
este 2 si ratia este 3.

Sa se determine ratia unei progresii aritmetice in care primul termen este 10 si al
patrulea termen este 19.

Si se calculeze suma 142427+, .+2°.

Sa se calculeze suma S=1+5+9+...+25 .

Sa se calculeze produsul primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, care are

primul termen 2 si ratia egala cu 2.

Sa se determine numarul real x stiind ca numerele x—1, 2x—2 si x + 3 sunt termeni
consecutivi ai unei progresii aritmetice.

Sa se determine numarul real x stiind ca numerele x—1, x+1 si 2x +5 sunt termeni
consecutivi ai unei progresii aritmetice.

Sa se determine produsul primilor trei termeni ai unei progresii geometrice stiind ca
primul termen este egal cu 1 si ratia este egala cu —2.

Se considera functia f:R—R, f(x)=x+5. Si se calculeze A2)+A2°)+... +A2).

Se considera functia :R—R, f(x)=x+3. S se calculeze A2)+A2°)+...+A2).

Se considera functia f:R >R, f (x) = (%) . Sa se calculeze f{0)+f(1)+...+£(4).



