Clase de resturi — probleme clasa a Xll-a Virgil-Mihail Zaharia

Clase de resturi

Tabla adunarii s1 tabla inmultirii in Zs:  Tabla inmultirii in Zg s1 tabla adunarii in Zs:

+ 01234 013234 013345 + 0123453
000 1234 000000 6o 000600 06123453
ifi23409 ifo 123 4 012345 qi23435G¢
223401 202413 3934062324 3334301
34012 303142 30303063 33450103
440123 40 4 3 321 o 43043 4430123
50 54331 3301234
Tabla adunarii din Zs: Tabla inmultirii in Zg:
w0 15 343 49
RN R = R
i1 3343670 60]0 00006000
502 34 5 6 9 0 i ijoi323456¢67
313456901 2 2102460246
Ala 56901 2 3 310 36 1471323
5156 701 2 34 il004 040404
616 701 3 34 3 5105274163
719 6013 34 3 4 6064320642
510 7 63433 i

Tabla Tnmultirii in Z,;:
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Clase de resturi — probleme clasa a Xll-a

Virgil-Mihail Zaharia

9.

. Determinati j € Z, astfel incat 3.5

. Determinati %eZ, astfel incat -5

Probleme propuse bacalaureat 2007

~

. Determinati inversul lui 3 in Z,;; in raport cu operatia de inmultire.

. a) Determinati simetricul lui 7 in Zg in raport cu operatia de adunare.

b) Calculati suma S = 3+4+5+6+7 in Zs.
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. Calculati suma elementelor din Z 4,

Il
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. Determinati % e Z, astfel incat £+3=0.

8.

Calculati produsul elementelor inversabile fatd de inmultire in Zs.

Calculati 2 1n Z,.

10. Calculati 4 in Zs.

11. Rezolvati in Zs ecuatia 2-%+4 =3.

12. Rezolvati in Zg ecuatia 4-5+2 =

13. Rezolvati in Zg ecuatia 2- % =

o

2o

14. Calculati probabilitatea ci un element din Zg si verifice relatia 3- % =0.

Probleme propuse bacalaureat 2008

A
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a) Sa se rezolve ecuatia 2x+5=1, x€Zs .

1
b) Si se calculeze determinantul |2

(%))

- A . .. | 2x
¢) Sa se rezolve in Zg sistemul de ecuatii { .

—> W> >

ity =i

x+2y=5

2. Se considera (Zg,*,) inelul claselor de resturi modulo 8.
a) Si se calculeze in Zg suma S=1+2+3+4+5+6+7.
b) Sa se calculeze in Zg produsul elementelor inversabile ale inelului.

¢) Sa se rezolve in Zg sistemul {

3. Se considera inelul (Zs ,+,") .

2x+5y=2
3x+3y=5
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a) Sa se calculeze numarul elementelor inversabile in raport cu inmultirea din inelul
(Zs 1)
b) Se considerd S suma solutiilor ecuatiei 2x+1=35si P produsul solutiilor ecuatiei x>
=x , unde
x€Z¢ . Sa se calculeze S + P.
¢) Sa se calculeze probabilitatea ca alegand un element din inelul (Zs ,+,), acesta sa fie

solutie a
ecuatiei x° =0.
i 00 100 i 00
4. In multimea M; (Zs ) se considera matricele 4=0 3 0|, B=[2 3 0|, ;3=|0 1 0
0 0 5 375 0 0 1

Se noteazd X > =X X, pentru VX eM; (Zs) .

a) Sasearate ca A’ =1;.

b) Sa se rezolve ecuatia matriciald A- X =15, unde X eM;(Zs) .
¢) Si se calculeze (B —A)*.

Rezolvari probleme bacalaureat 2007

1. Determinati inversul lui 3 in Z;, in raport cu operatia de inmultire.
R. Din tabla inmultirii in Z,;= 3-4=1siatunci 37'=4
2. a) Determinati simetricul lui 7 in Zg in raport cu operatia de adunare.

in Zg.

A

b) Calculati suma S = 3+4+5+6+

~

R. a) Din tabla adundrii in Zg= 7+1=0 si atunci -7 =1

Il
~>

b)3+4+5+46+7=T+5+6+7=4+6+7=2+7=1
R.Tin4nd cont ca inmultirea este comutativa, calculdm 2 - 4 = 0 si atunci produsul este 0

4. Calculati suma elementelor din Z4,

~ o~

R. 6+i+ﬁ+§+21+§+8+7+§+§+f0+11+1 +1A =

+

:(i+1§)+(§+ﬁ)+(§+1A1)+(21+1A0)+(§+§)+(6+§) 7=7
A S S R

(e}

5. Determinati j e Z, astfel incat 3-5=3.

A A AA A AA

R. 3.1=3,3.2=0, 3-3=3,

>

-4=0, 3-5=3 gi atunci ﬁe{i, 3,3}.
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6. Determinati % e Z, astfel incat z-5=1.

X

« 0123456 8 .
R. =>x=2

55051627384

—>
0>

7. Determinati % e Z, astfel incat £+3=0.

+0 1 23 45 6 7 )
R . =x=5
3 4 2

>

8. Calculati produsul elementelor inversabile fata de Inmultire n Zs.

o>

R. Elementele inversabile sunt: 1,2,3,4 si produsul lor 1-2-3-4 =
2-3=1

9. Calculati 2*™1in Z,».

52007 A
277 =4,

10.Calculati 4 in Zs.

>
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R. 4'=4,4>=0,4=4.4
11.Rezolvati in Zs ecuatia 2-3+4=3.

R. §-£+21=§‘+i:>§-£=21:>3€=2
12.Rezolvati in Zs ecuatia 4-3+2=4.

R di+d=dl+i=idi=d=ie(d 3]

13.Rezolvati in Zg ecuatia 2-% = 4
01 234567
R =%={0246

40 4 0 40

~

14.Calculati probabilitatea cd un element din Zg sa verifice relatia 3-%=0.

R =0
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